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BBenenue

JIBOMCTBEHHOCTh B JIMHEHHOM MPOTPaMMUPOBAHUU MIPEACTABIIAECT COOOM MPUHIIUII,
KOTOPBIN 3aKJIFOYAETCS B TOM, YTO Ka)KJas 3aJa4a JIMHEMHOTO MPOrpaMMHUPOBaHUs
MMEET CBOIO JIBOMCTBEHHYIO 3a7auy. CyIllecTBYET ONpPEICICHHAs CBA3b MEXKTY
WCXOJIHOM U IBOMCTBEHHOMW 3a/ja4yaMH, ITO3BOJISIIONIAS OJTYYUTh PEIICHUE OJHOU
Y3 HUX W3 peUIeHus Apyrou. Teopus MaTeMaTU4eCKOro JIMHEWHOTO
MPOTrPaAaMMUPOBAHUS HE TOJIHKO 00€CIIeYNBAET BO3MOKHOCTD TTOJTYYCHUS
ONTHUMAJIBHBIX IJIAHOB, HO M MO3BOJISIET AEIATh SJKOHOMHUYECKH 3HAYNMBIE BHIBObI
Ha OCHOBE CBOMCTB JIBOMCTBEHHOM 3a1aun. Kaxkias 3agada JIMHEWHOTO
POrpaMMHUPOBAHMS MOKET OBITh CBSI3aHa C APYroM 3aayei, Ha3bIBaeMOM
JIBOMCTBEHHOM, 00pa3ysl €AMHYI0 JBOMCTBEHHYIO Mapy. CyIIeCTBYIOT pa3InyHbIC
TUIBI IBOMCTBEHHBIX 3a/]a4, BKJIIOYAsi CAMMETPHUYHbBIC, HECCUMMETPUYHBIE U
CMEIIIaHHBIE.



1. ITocTaHnoBKa U MoJeJIb ABOMCTBEHHOH 3a1a4u

Kaxnoi 3agaue TMHEMHOTO MPOrpaMMHUPOBAHUSI COOTBETCTBYET IBOMCTBEHHAS,
TECHO CBSI3aHHAs C UCXOJHOM, KOTOpast MOKET OBbITh pPeIIeHa HEMOCPEACTBEHHO
yepes pelieHrne NCXoaHo. OCHOBHBIM MPUMEHECHUEM 33]1a4 JTUHEHHOTO
MPOrPaMMUPOBAHHUS SBJISIETCS ONTUMM3ALMS PACX0I0B HA TPOU3BOACTBO TOBAPOB,
UCIIOJIB3YS IOCTYIHBIE pecypehl bi, rae 1= 1, 2, ..., m. llens npennpustus
3aKJII0YAETCs B MOJYYEHUH MaKCUMaJIbHON CTOMMOCTH MTPOAYKIUU U3
OTrpaHUYEHHBIX pecypcoB. Moenb 3a1aun JMHEWHOTO IPOrpaMMUPOBAHUS
MPEICTABIIAET COOOW TBONCTBEHHBIN CUMIUIEKC JIMHEHHBIN MPOrpaMMUPOBAHUS.
F =clxl +¢2x2 + ... + cnxn— max.

I)allx1l +al2x2 + ... + alnxn < bl,

a2lx1 +a22x2 + ... + a2nxn < b2,

amlx1 +am2x2 + ... + amnxn < bm.

xj>0,j=1,2,...,n.

JomycTtum, 4TO KOMIaHUs pelinia OTKa3aThCsl OT MMPOM3BOJICTBA U NMPOJATh CBOU
pecypcebl. OTHAKO BOZHUKAET BOMPOC O LIEHE, 32 KOTOPYIO MOYKHO MPOAATh
peCypChl, yCTpauBaIOUIYIO U MpoAaBLa U nokymnaresns. [lokynarens 3auHTEpecOBaH
B MUHUMAaJIbHOM LIEHE, TOrAa KaK MPOJIaBel] CTPEMUTCS MOJYYUTh HE MEHEE
CTOMMOCTH, YEM 32 peaju30BaHHbIE TOTOBBIE TOBaphl. B TakoMm cityuae,
JIBOMCTBEHHAS MOJIEJIb OyAET OMUCHIBATh (DYHKIIMIO TIOKYTATEINs U OTPAaHUYCHUS
mpojiaBiia (OIEHUTh PECYPChl, HEOOXOAUMBIE SISl IPOU3BOJICTBA STUHUIIBI
MPOAYKIIMU U OTPAHUYUTh UX CTOUMOCTHIO). HeoTpUIiaTeIbHOCTh MePEMEHHBIX
1IeHbI OyIeT 0OecTieueHa TeM, YTO [IeHa pecypca HE MOXKET ObITh OTPHUIIATEIHHOM.
Bgens oneHKy pecypca Kak 1eHy pecypea (3Hauenue ui=0(i =1, 2, ..., m)), Mbl
MOJy4YUM HOBYIO MOJICJIb:

F=blul +b2u2 + ... + bmum — min.

IT) allul +a2lu2 + ... + amlum > cl,

al2ul +a22u2 + ... + am2um > c2

alnul +a2nu2 + ... + amnum > cn. [l) vi=0,1=1, 2, ..., m.

ConoctaBuM 00€ 3aauu: - mepBas — 3a/1adya Ha MaKCUMyM (Z—max), BTopasi — Ha
MUHUMYM (F—min); - B mepBoi cucTeMa OrpaHUYEHHI THIIa <, BO BTOPOH =; - B
[IEpBOM 3a/1a4€ N HEU3BECTHBIX U M OTPAHUYECHUN, BO BTOPON M HEU3BECTHBIX U N
OTpPaHUYCHHH; - KOI(DPHUITUEHTHI B IIEJICBBIX PYHKIUAX U BEJIMYUHBI B TIPABBIX
4acTsX HEPABEHCTB MPU NEpeXoe U3 OJHOM 3aJjauM B APYTYIO MEHSIIOTCS MECTaMu
(B mepBoii 3a/1aue ¢j — KO3PGUIMEHTHI 11eJIEBON (GYyHKIIMH, BO BTOPOH Cj —
CBOOOJTHBIC YJICHBI; B IEPBOM 3a/1a4ue bi — CBOOOHBIEC YJIEHBI, BO BTOPOH bi —
KOd(PUIMEHTHI 11e71eBOM (GYHKIINHN); - MATPULIBI KO (UIIMEHTOB B IEPBOM U
BTOPOH 3aj/1aue SIBISAIOTCS TPAHCIIOHUPOBAHHBIMU OTHOCHUTENIBHO APYT JIpyTra
(CTpOKH M CTOJIOIBI MTOMEHSUTUCh MECTAMM ).



DTO yKa3bIBa€T HAa TECHYIO B3aUMOCBSI3b MEXY JBYMS 3aJja4aMu, KOTOPbIE
SABJISIFOTCS IBOMCTBEHHOW Mapou B IMHEMHOM NporpaMmupoBanuu. [lepsas u3
HUX HA3bIBAETCA MPSIMOW WJIM UCXOJAHOM 3a/1a4€i, a BTOPAs - IBOMCTBEHHOU
3a/1ayelt (XOTs MaTEMaTUYECKH JH00asi U3 HUX MOXKET ObITh paCCMOTPEHA KaK
HCXOJIHAs).

AJITOPUTM COCTaBJIEHUS IBOWCTBEHHOM 3a/1a4H:

1) Tun s3xcTpemyma 1eseBoi GyHKIMU MEHSETCS;

2) KaXJ0My OrpaHUYEHUIO UCXOJIHOM 3a/1a4M CTAaBUTCSI B COOTBETCTBHE

NepeMEHHas JBOMCTBEHHOM 3a/1auu;

3) cBOOOIHBIE YJIEHBI UCXOIHOM 3a/1a4u CTAaHOBATCS KOdduiieHTaMmu npu

MIEPEMEHHBIX B 11€JICBOM (PYHKIIMH JTBOMCTBEHHOM 3a1a4H;

4) Kax el cTos0el KO3 UIIMEHTOB B CUCTEME OTPaHUYCHHUHN (POpMHUPYET

OTpaHUYEHUE IBOMCTBEHHOW 3a/1a4, IIPU 3TOM THUII HEPABEHCTBA MEHSETCS,

KO3 (PHUIMEHTHI TTPU TIEPEMEHHBIX B IIEJIEBOM (DYHKITUM UCXOTHOM 331291

CTaHOBSITCSI CBOOOTHBIMH YJICHAMHU B COOTBETCTBYIOIINX HEPABEHCTBAX

JIBOMCTBEHHOM 3a1a4u.
JIBOMCTBEHHBIE 3a7]a4¥ B JINHEMHOM MPOTrPAMMHUPOBAHUY SABJISIOTCA Mapoi, T1Ie
IepBasi Ha3bIBACTCA UCXOAHOM, a BTOpas - IBOMCTBEHHOU. Moienn 3Tux 3a1a4
MOT'YT ObITh CHMMETPUYHBIMH WJIM HECUMMETPUYHBIMUA. B HECUMMETPUYHBIX
3a7a4ax OrpaHUYEHUs UCXOAHOM 3a/1a4M 33/1at0TCS B BUJIC PABEHCTB, a B
JIBOMCTBEHHOM - B BUJIE HEPABEHCTB, IJIe IEPEMEHHbIE MOTYT OBITh
OTpUIIATEIbHBIMU. B CUMMETpHUUYHBIX 3a7a4ax OrpaHUYeHHs 00erX 3aau
3a1a10TCSI HEPABEHCTBAMHU, a HA IIEPEMEHHBIE JBOMCTBEHHOM 3a/1a4u
HAKJIQJBIBACTCS YCIOBUE HEOTpULIaTeTbHOCTH. OOBIYHO paccMaTpUBAIOTCS
cUMMeTpHUYHbIe 3a1a4uu. Kaxgas 3 3a1au JBOMCTBEHHOM Mapbl MOXKET OBITh
pElIeHa HE3aBUCUMO JIPYT OT JIpyra, HO PEIIEHNUE OJTHOW U3 HUX
ABTOMATUYECKU MPUBOJUT K PEUIEHUIO IpYTOu. J[JI1 HaX0KAEHUS UCKOMBIX
3HAYEHUH LEJEBbIX (PYHKIMI UCTIONIb3Yy€eTCs JBOMCTBEHHAs CUMILIEKC-Ta0InIa.

2. MeToabl pemieHust

JInHenHoe MporpaMMUpPOBaHUE UMEET JBOWCTBEHHBIE 3a/1a4U, COCTOSILINAE U3
HCXOJHOU U IBOMCTBEHHOW. Mojenu 3a/1ad4 MOTyT ObITh CHMMETPUYHBIMU WIIH
HECUMMETPUYHBIMH, T/I€ OTPaHUYEHUS 3a1af0TCs B pa3HbIX (popmaTax. B
CUMMETPUUHBIX 3aJladyax o0e 3a7auu 3aJ]al0TCsl HEPABEHCTBAMH, a B
HECUMMETPHUYHBIX - B BUJIE PABCHCTB U HEPABEHCTB. Kax1yro 3a1aqy MOKHO
pemaTh OTACIbHO, UCTIOJIb3YSI CUMILIEKCHBIN METO ] WM rpauuecKuii METO/I.
OpnHako, 11 OHHOBPEMEHHOI'O PEMIEHUS UCIIONIB3YETCS IBOMCTBEHHAS! CUMILJIEKC-
tabauna. [loaroroBieHHbIe MOJIETU MOTYT OBITh 3alMCaHbI B TAOJIHILY JIJIs
JAJTbHEUILIETO PELICHUS.

UCXO0/aHas 3a/1a4a (BBeaeM y; = 0):

) Z=cwx; +cx2+ ... + cx,— max.



) y1 = -anx: - anxa - ... - awx, + by,
Vo = -A21X1 - A0X2 - ... - AonXy T b2,
Vm = =AmiX1 = Am2X2 = ... = QunXn + b

M)x>0,j=1,2, ..., n

JBOMCTBEHHAs 3a7a4a (BBenem v; > 0):

I) F=bwu +bu+ ... + buu, — min,
D) vi=anu +anuz + ... + amuin - 1,
Vo = dipUg + [255175) + ...+ Am2Upm = C2,
Vn = Qi t Aoplly T ...t Al = Ca.

) w; =0,i=1,2, ..., m.

O6e wMomenu 3amuChIBAIOTCS B JIBOMCTBEHHYIO  CHMILUICKC-TAOIHILY

cleayromM oopa3om (Tadnuiia 4):

Tabauma 4 — /[BoiicTBeHHAs CUMILICKCHAs TabIuIa

vi (v | |w | F
-x1 | -x2 | ... | -x, | CBOOOIHBIE
YJIEHBI
u yi lau |an | ...|an | b
U Y2 | axn | Ax | ... |du b,
Un Vi | Qmt | @2 | .. | G | D
n

CB0OOIHBIE Z |-ci|-¢ca|...|-ca | O
YJIEHBI




Oco0eHHOCTH:

JIuHeitHoe nMporpaMMUPOBAHUE UMEET ABE 3a]1a4U - UCXOHYIO U JJBOMCTBEHHYIO,
KOTOPBIE MOTYT OBITh CHMMETPUYHBIMHU WM HeCUMMETpUIHbIMU. O0e 3a/1aun
MOTYT OBITh PEIICHBI OTJAEIBHO C TTOMOIIBI CUMIUIEKCHOT'O W IpaduuecKoro
Metosa. OgHako, 1Jisi OTHOBPEMEHHOTO PEIICHUS UCTIOJIB3YETCS IBOMCTBEHHAS
cuMILIEKC-Ta0aua. YToObl COCTaBUTH MOJIEIIh JBOMCTBEHHOM 3a1a4H,
HEO0OXOIMMO MIPUBECTH CUCTEMY OT'PAHHYECHUI K COOTBETCTBYIOLIEMY BHIY,
JIOMHO>KMB HETIOXO0AsI11I1e HepaBeHCTBa Ha (-1). Pemas npsmyro 3amaudy,
MapajyIeIbHO PEIIACTCS U IBOMCTBEHHAS 33/1a4a, YTO IMO3BOJIAECT MOJTYUYHTh
ONTUMAJIbHBINA BapUAHT JJI1 00euX 3aj1ay.

) Z=4x, + 2x, + 3x; — min.

I1) -4x; - 3x; +x3 < -4,

5x1 + x+t2x3 > 6.

1) x; >0, x>0, x3 >0,

HEO0OXO0IMMO UCXOJHYIO NIEPENucaTh B BUJIE:

I) /= 4X1 + 2)(?2 + 3)(?3 — min.

H) 4X1 + 3X2 - X3 Z 4,

S5x1+ xt2x3 > 6.

HI) X1 = O, Xzzo, X3 ZO

Torna nBoiicTBeHHas 3a7a4a OyAeT BBITJISCTh TAK:

I) F = 4u,+6u, — max.
1) 4u, + Su, <4,

B3u +u, <2,

-uy + 2up < 3.

IH) u = 0; U > O;

- B LIGHTP JBONUCTBEHHOUN CUMILIEKC-Ta0MuUIIbI (Tabauibl 4) Bcerjia CTaBUTCS
33/1aya Ha max, BHE 3aBHUCHMOCTH OT TOT'O KaKoBa IieieBas (PYHKIHS HCXOJHOMN

3aJIa4H.



3. OcHoOBHBbIE TeOpeMbl TeOPHUH IBOIICTBEHHOCTH U €€ 3KOHOMHMYECKOe
co/iep;KaHue

OcHoOBHasi TeopeMa JABONCTBEHHOCTH 3aKJIIOYAETCSl B TOM, UYTO €CJIM OJHA U3
napbl B3aMMHO JBOMCTBEHHBIX 33]]a4 UMEET ONTHUMAJIbHOE PEIIEHUE, TO U Apyras
3a/laya Tak)Ke€ MMEET ONTUMAJIbHOE PEIICHUE C PABHBIMU 3HAYEHUSIMU IIE€JIEBBIX
¢yukiui. OHaKo, €CTh Cy4au KOrja y OJIHOM 3a7auu OyIeT MyCTOEe JI0MYyCTUMOE
MHOKECTBO, eclii (yHKIIMS OTpaHUYeHa, B TO BpeMs Kak 3ajiaya el JBOMCTBEHHAas
HE WMMEET peIleHMs. JDKOHOMHYECKHU, MpsMas 3ajadya JaeT ONTUMAJIbHBIA IJIaH
MPOU3BOJICTBA, A JIBOMCTBEHHAsl 3aJaya - ONTHUMAJIBHYI0 CHUCTEMY YCIOBHBIX
OLICHOK pecypcoB. [[ns PKOHOMHYECKMX 3a1ay, JIBOWCTBEHHBIE OLEHKH MOTYT
MOMOYb BBISICHUTH, KaK MU3MEHEHHUS B 3amacax CbIpbid W NPUOBLUIA OT €IWHHUIIBI
MPOAYKIMU BIUAIOT HAa ONTUMAJbHOE PEIIEHUE, KAKOE YBEIMYEHUE PECYpPCOB
HauOojiee BBITOJIHO, KaKOW Juana3oH WM3MEHEHUs KOo3(PQUIIMEHTOB IeJIeBOU
(yHKIIMUM HE BIMSET HAa ONTHUMAJIBHOE PEIIEHUE, U CTOUT JIM BKJIIOYATh HOBBIE
W3JIeNIMs B IIJ1aH TPOU3BO/ICTBA.

Teopust TBOMCTBEHHOCTH 0OCYXAaeT BOMPOC O LIEHHOCTH pPecypca, KOTOPhIN
ONpENENACTCS HE PHIHOYHOM CTOMMOCTBIO, @ BHYTPEHHEHl IEHHOCTBIO [IJIsi
NpeAnpuaATUus, y4uThiBas 3()(PEKTUBHOCTb €ro HUCIOJIb30BAaHUSI B CIIOXKUBIIEHCS
MPOU3BOJCTBEHHOW CTPYKTYpE, TEXHOJIOTHMYECKOW MATpULE U  YIACIbHOU
npubbUIbto.  ONHAaKO, OIEHKa IIEHHOCTH  MPOU3BOAMUTCS  TOJBKO  TpHU
HCIIOJIB30BaHUN PEeCypca B OJHOM IIMKJIE MPOU3BOJICTBA U SIBJISIETCS YCJIOBHOM.
OcHOBHas OIIEHKA IIEHHOCTH pecypca 3aKII0YaeTCsl B TOM, Kakas PUObUTH MOKET
ObITh TOJIydeHa TMpPU MCIHOJB30BAaHUU €IIe OJHOW EAMHMIBI  pecypca.
JIBOWICTBEHHBIE OIEHKHU IMOKAa3bIBAIOT, KAKUE BUJbI PECYpPCOB SIBIISIOTCS HamboJsiee
Ne(UIUTHBIMUA OTHOCUTENIBHO MoKa3aTess 3PPEeKTUBHOCTUA, KOTOPBIM OBLIT MPUHST
3aadeil. DT OLEHKU MOTYT MCIOJIb30BaThCS JUIsl aHATIM3a U IPUHATHS PELICHUH B
YCIOBUSX TOCTOSIHHO MEHSIONIETOCsS MPOU3BOACTBA. Teopusi NBOMCTBEHHOCTH
uMeeT OOIIMe MPUHIUIBI, KOTOPhIE OMPENESIOT IKOHOMHYECKUN CMBICT 3a/1ad

JIMHEWHOTO MPOrPaMMHUPOBAHUS U CBOKMCTBA ONTUMAJILHOIO IUIAHA.



- JCYHCIICHHBIE B ONTHUMAJbHBIX OILEHKaX CyMMapHbIE 3aTparbl Ha
MPOU3BOJCTBA KAXKJOTO MHIPEJAMEHTa HE MOTYT OBbITh MEHbIE, YeM OIICHKa
JTAHHOT'O MHTPEINEHTA B KOHEYHOM MPOAYKTE;

- B ONTUMAJIBLHOM TIaHE, 00ECTICUNBAIONIEM MAKCUMYM BBIITyCKa KOHEYHOTO
MPOAYKTa IpPU HU3MEHSIOIIMXCS pecypcax, CyMMapHBIE 3aTpaTbl PECYpCOB Ha
€AUHUIY KOHEYHOM TpPOAYKIIMM MUHHMMalbHbI (MHaue 3a cYeT Oojee
HPKOHOMHUYHOI'O MX HMCIOJIb30BaHUSI MOXHO OBLIO OBl YBEJIUYUTH BBITYCK U TEM
CaMbIM  YJIYYIIATh ONTHUMAJbHBIA IUIAH, YTO MPOTUBOPECUYUT MOHATHIO
ONTUMAJIBHOIO IJIaHA KaK HAWJIYUYIIEro ¢ TOYKH 3PEHUS IPUHATOTO KPUTEPHS);

- a0CONIOTHBIE 3HAYEHUS OLEHOK MOXKHO TpPAKTOBaTh KaK HEKOTOpPbIE
pacyeTHbIE «LEHBD PECYPCOB U MOTPEOHOCTEN, BBIPAKEHHBIE B TEX )K€ €AMHHUIAX,
YTO U KPUTEPHUH, A 3HAK «1+» WM «—» OPU ITUX «IEHAX» MOKA3bIBAECT, BEAET JIU
YBEJIMYEHHE JaHHOrO (akTopa K BO3PACTAHUIO WM YMEHBUICHUIO 3HAYEHUs
KpUTEPUS;

- HUCIOJIb30BaHUE  JBOMCTBEHHBIX OIICHOK  IIE€JeCO00pa3Ho, Korjaa
OTpaHUYMBAIOLIME YCJIOBHS HE MEHSIOTCSA, HO BO3HMKAaeT HEOOXOIUMOCTb
OTPENENUTh  IeIeCOOOPAa3HOCTh  MPUMEHEHUsS TEX WJIM HMHBIX  HOBBIX
TEXHOJIOTUYECKHUX CIOcOo00B. ONTUMaIbHOE MIAHUPOBAHUE BKIIIOYAET Pa3IMYHbIC
BUJIBI PECYPCOB, KOTOpbIE HMMEIOT KOHKPETHOE COJEp)KaHHe M cHeuupuky, U
COOTBETCTBYIOIIIME MM OLIEHKM OLIEHUBAIOTCS OTHAEJIBHO I KaKJIOW TPYIIIbI
pecypcoB. Teopust ABOMCTBEHHOCTH ITPUBOJUT K BAXKHBIM pE3yJIbTaTaM, TAKUM Kak

I[BOIZCTBGHHI)IC OLOCHKH, KOTOPBIC IMUPOKO IMPUMCHAIOTCA Ha IIPAKTHUKC.



3akiouenue

JIBolicTBeHHasl 3ajaya - OTO BCIIOMOTaTejbHas 3ajadya B JIMHEWHOM
MPOrPAMMHUPOBAHUM, KOTOpPAsi CTPOUTCS HA OCHOBE OMNPEIACICHHBIX IPABUII
HEMOCPE/ICTBEHHO W3 YCIOBUHM MPsIMOW 3ajjauM ¥ MPUMEHHMMa K JH000i Gopme ee
npenacraBiaeHus. OCHOBHOW HJEEH 3/€Ch ABISECTCS TO, YTO CUMILIEKC-METOJ
Tpebyet mpuseaeHus 3JII1 kK KaHOHUYECKOMY BUTY.

[IpaBuiia monyyeHus: IBOMCTBEHHOW 3a/1a4M U3 3aJ1a4l UCXOTHOM.

1. Eciiu B UCXOAHOM 3amade HMIIETCS MAaKCUMYM IeJIeBOM (PYHKIHMH, TO B
JIBOMCTBEHHOMU €M - MUHUMYM.

2. Koadduimentsl npu nepeMEeHHBIX B Ie€BON (DYHKIIMM OJHOW 3aja4yu
SBJISIIOTCSI CBOOOIHBIMU YJIEHAMH CUCTEMBI OTPAaHUYEHUM IPYTON 3a7auH.

3. B ucxomnoit 3JII1 Bce (yHKIMOHAIBHBIE OTPAHUYEHUS - HEPABEHCTBA
BUJA «<», a B 3a]1a4€, JBOVCTBEHHOM €M, - HEPABEHCTBA BUA «>).

4. KoapdumueHTsl nmpu MEepeMEeHHBIX B CHUCTEMaxX OrpaHWYEHHH B3aWMHO
JIBOMCTBEHHBIX  33/1a4  OMMCBHIBAIOTCS ~ MAaTpUIlaMH, TPAHCIIOHHUPOBAHHBIMHU
OTHOCHUTEJIBHO JAPYT ApYra.

5. Uuciio HEepaBEHCTB B CUCTEME OTPAHWYECHUN OJHOW 3aJlad4d COBITAJIACT C
YUCIIOM NEPEMEHHBIX B APYTOMH.

6. YcimoBue HEOTPULATEIBHOCTH IEPEMEHHBIX COXpaHSAeTCs B 00eHx
3a7a4ax. Teopuss MAaTeMaTUYE€CKOrO JIMHEWHOIO IPOrpaMMHUPOBAHUS HE TOJIBKO
obOecrnieurBaeT JOCTIKEHUE ONTHUMAIIBHBIX PEIICHUM MpU MmoMouy 3PHEeKTUBHBIX
BBIUMCJIMTEILHBIX METOJIOB, HO U MO3BOJISCT CACIaTh MHOXKECTBO SKOHOMUUYECKUX
BBIBOJIOB Ha OCHOBE CBOMCTB jaBoicTBeHHOM 3JIII, koTOpas sBisieTcs oOpaTHOM K

HCXOJIHOH 3ajiaue.
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	Каждой задаче линейного программирования соответствует двойственная, тесно связанная с исходной, которая может быть решена непосредственно через решение исходной. Основным применением задач линейного программирования является оптимизация расходов на производство товаров, используя доступные ресурсы bi, где i = 1, 2, …, m. Цель предприятия заключается в получении максимальной стоимости продукции из ограниченных ресурсов. Модель задачи линейного программирования представляет собой двойственный симплекс линейный программирования.
	Допустим, что компания решила отказаться от производства и продать свои ресурсы. Однако возникает вопрос о цене, за которую можно продать ресурсы, устраивающую и продавца и покупателя. Покупатель заинтересован в минимальной цене, тогда как продавец стремится получить не менее стоимости, чем за реализованные готовые товары. В таком случае, двойственная модель будет описывать функцию покупателя и ограничения продавца (оценить ресурсы, необходимые для производства единицы продукции и ограничить их стоимостью). Неотрицательность переменных цены будет обеспечена тем, что цена ресурса не может быть отрицательной. Введя оценку ресурса как цену ресурса (значение ui0(i = 1, 2, …, m)), мы получим новую модель:
	Это указывает на тесную взаимосвязь между двумя задачами, которые являются двойственной парой в линейном программировании. Первая из них называется прямой или исходной задачей, а вторая - двойственной задачей (хотя математически любая из них может быть рассмотрена как исходная).
	Двойственные задачи в линейном программировании являются парой, где первая называется исходной, а вторая - двойственной. Модели этих задач могут быть симметричными или несимметричными. В несимметричных задачах ограничения исходной задачи задаются в виде равенств, а в двойственной - в виде неравенств, где переменные могут быть отрицательными. В симметричных задачах ограничения обеих задач задаются неравенствами, а на переменные двойственной задачи накладывается условие неотрицательности. Обычно рассматриваются симметричные задачи. Каждая из задач двойственной пары может быть решена независимо друг от друга, но решение одной из них автоматически приводит к решению другой. Для нахождения искомых значений целевых функций используется двойственная симплекс-таблица.
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